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問題 12 群Gの集合Xへの作用Φ: X×G → Xが与えられたとする．Xの点 xに対して，Gxを

Gx := {g ∈ G | Φ(x, g) = x}

と定める．このとき，次の問いに答えよ．

(1) GxはGの部分群であることを示せ．Gxを xの固定部分群という．

(2) Gの 2つの元 g1と g2が g2g
−1
1 ∈ Gxを満たすとき，g1と g2はGxを法として合同であると

いい，g1 ≡ g2（mod Gx）と表す．このとき，Gの関係≡が同値関係であることを示せ．こ
の同値関係による商集合G/ ≡をG/Gxとかく．

(3) G/Gxから xを含む軌道Oxへの写像 fx : G/Gx → Oxを fx([g]) := Φ(x, g)と定める．この
とき，fxは well-definedで全単射であることを示せ．


